
Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант 1

1. Знайдiть площину, в якiй лежать прямi x = 2t − 1, y = 3t + 2, z = 2t − 3 i
x = 2t+ 3, y = 3t− 1, z = 2t+ 1.

2. На осi Oy знайдiть точки, рiвновiддаленi вiд двох площин x+ y − z + 1 = 0, x−
y + z − 5 = 0.

3. Обчислiть косинус того двогранного кута, утвореного площинами 2x+y−2z+5 =
0, x− 2y − 2z + 7 = 0, якому належить точка (2,−3,−1).

4. Доведiть, що двi данi прямi перетинаються i знайдiть рiвняння бiсектрис гострого
i тупого кутiв мiж ними: x = 4 − 4t, y = 1 + 4t, z = −5 + 7t i x = −3 + t, y =
−1 + 2t, z = −4 + 2t.

5. Знайдiть рiвняння прямої, що проходить через точку (2, 3, 1) i перетинає прямi
x+ y = 0, x− y + z + 4 = 0 i x+ 3y − 1 = 0, y + z − 2 = 0.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 2

1. Знайдiть вектори, паралельнi лiнiям перетину площини 2x + y − 7z + 4 = 0 з
координатними площинами.

2. Дано вершини трикутної пiрамiди A(−1,−2, 0), B(5, 0, 5), C(3, 2, 2), D(−1, 0, 2).
Знайдiть рiвняння бiсекторної площини внутрiшнього двогранного кута при ребрi
AB i знайдiть косинус цього кута.

3. Доведiть, що двi данi прямi перетинаються: 3x− 2y+1 = 0, 2x+ z− 15 = 0; x =
1 + t, y = 3 + t, z = 7 + t. Знайдiть координати точки перетину та рiвняння
площини, в якiй вони лежать.

4. Знайдiть рiвняння площини, що проходить через лiнiю перетину двох площин
2x+ y − 2z + 1 = 0, x− y + 4z − 2 = 0 i вiдтинає на осях Ox i Oy рiвнi вiдрiзки.

5. На прямiй, по якiй перетинається площина 2x− 3y+4z− 5 = 0 з площиною xOz,
знайдiть точки, вiддаленi вiд площини 2x+ y − z + 3 = 0 на вiдстань

√
6.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 3

1. Знайдiть рiвняння площини, що проходить через початок координат перпендику-
лярно до прямої перетину площини x− 2y + 4z − 3 = 0 з площиною xOz.

2. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини того двогранного кута мiж двома площи-
нами 3x+ 5y − 4z + 1 = 0, x+ z − 5 = 0, в якому лежить початок координат.

3. Знайдiть рiвняння площини, вiддаленої вiд початку координат на вiдстань
√
29

i перпендикулярної до прямої, по якiй перетинаються площини 2x − y + z =
0, 6x− y + 7z − 4 = 0.

4. Знайдiть рiвняння прямої, яка колiнеарна прямiй x−3y+z = 0, x+y−z+4 = 0 i
перетинає двi прямi x = 3+t, y = −1+2t, z = 4t i x = −2+3t, y = −1, z = 4−t.

5. Знайдiть рiвняння прямої, що перетинає ортогонально вiсь Oy i пряму x = 3 +
4t, y = 1− t, z = 2 + 5t.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 4

1. Знайдiть рiвняння площини, що проходить через вiсь Oy i колiнеарна лiнiї пере-
тину двох площин x+ 4y − 2z + 7 = 0, 3x+ 7y − 2z = 0.

2. На осi Oz знайдiть точку, рiвновiддалену вiд точки (2, 3, 4) i вiд площини 2x +
3y + z − 17 = 0.

3. Знайдiть косинус того кута мiж двома площинами 3x+y−2z+4 = 0, x−7y+2z =
0, в якому лежить точка (1, 1, 1).

4. Знайдiть рiвняння прямої, яка перпендикулярна до площини xOz i перетинає двi
прямi x = t, y = −4 + t, z = 3− t i x = 1− t, y = −3 + t, z = 4− 5t.

5. Дано координати вершин трикутної пiрамiди A(1, 0,−2), B(2, 1,−1), C(0, 2,−3),
D(−1,−2, 1). Знайдiть координати точки P , симетричної вершинi D вiдносно
гранi ABC.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 5

1. Через пряму x−y+1 = 0, x+2y−z−1 = 0 проведiть площину перпендикулярно
площинi x+ 2y + 3z = 0.

2. На лiнiї перетину двох площин 2x− y + z − 8 = 0, 4x+ 3y − z + 14 = 0 знайдiть
точки, вiддаленi вiд площини 2x+ 3y − 6z − 10 = 0 на вiдстань 7.

3. Знайдiть рiвняння площини, що дiлить навпiл гострий двогранний кут, утворений
площиною 3x− 2y + 6z − 2 = 0 c площиною yOz.

4. Прямi l1 i l2 дано рiвняннями x = 2t + 1, y = −t, z = 3 + 2t; x − y − 2z − 1 =
0, 2x+ 2y + z + 3 = 0. Обчислiть косинус кута мiж цими прямими.

5. Дано рiвняння площин двох граней куба x−2y−2z+4 = 0, 2x+2y−z−13 = 0 i
координати його центру (1, 1,−2). Знайдiть рiвняння площин решти граней куба.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 6

1. Дано рiвняння площин x + 2y + z + 2 = 0 (α1), x + y + z = 0 (α2), x + y − 1 =
0 (α3), 3x+z+1 = 0 (α4). Знайдiть рiвняння площини, що проходить через пряму
l1, отриману перетином α1 i α2 i паралельна до прямої l2, отриманої перетином
α3 i α4.

2. Доведiть, що прямi x = 1−2t, y = 2+ t, z = 2t i x = −1+ t, y = 3+2t, z = 2+2t
перетинаються, i знайдiть рiвняння прямої, яка мiстить бiсектриси гострих кутiв,
утворених прямими.

3. Знайдiть рiвняння площини, паралельної площинi 2x+ y−4z+5 = 0 i вiддаленої
вiд точки (1, 2, 0) на вiдстань

√
21.

4. Знайдiть рiвняння прямої, що проходить через початок координат i перетинає двi
прямi x = t, y = 1− t, z = 3 + t i x = 2 + 2t, y = 3− t, z = 4 + 3t.

5. У кубi ABCDA1B1C1D1 дано рiвняння площин (ABC) : 2x − y + 2z + 15 =
0, (ABB1) : x − 2y − 2z + 6 = 0 i центр M(1,−1, 0) гранi A1B1C1D1. Знайдiть
рiвняння площин решти граней куба.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 7

1. Знайдiть параметричнi рiвняння площини, що проходить через точку (2,−1, 3)
паралельно площинi 2x− y + 3z − 1 = 0.

2. Знайдiть рiвняння прямої, що мiстить бiсектрису AD внутрiшнього кута трикут-
ника ABC з вершинами A(4, 1,−2), B(2, 0, 0), C(−2, 3,−5).

3. Знайдiть вiдстань вiд точки (1, 3, 5) до прямої, по якiй перетинаються площини
2x+ y + z − 1 = 0, 3x+ y + 2z − 3 = 0.

4. Знайдiть рiвняння прямої, що проходить через точку (2, 3, 1) i перетинає прямi
x+ y = 0, x− y + z + 4 = 0 i x+ 3y − 1 = 0, y + z − 2 = 0.

5. Знайдiть координати точки M ′, симетричної точцi M(3, 1,−4) вiдносно прямої
x = −1 + 2t, y = −4− t, z = −1− t.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 8

1. Знайдiть рiвняння площини, що проходить через точку (2,−3, 1) i перпендику-
лярна площинам x+ 3y − z + 3 = 0, 2x+ y − 2z + 1 = 0.

2. Знайдiть рiвняння сфери, що лежить в гострому кутi, утвореному площинами
2x − 4y − 3z + 21 = 0, 5x − 2z = 0, i дотикається цих площин, якщо її центр
лежить на осi абсцис.

3. Доведiть, що прямi x−y−3z = 0, x−2y+z = 0 i x = 3+4t, y = −3+7t, z = 2−t
перетинаються. Знайдiть рiвняння бiсектрис гострого i тупого кутiв мiж цими
прямими.

4. Знайдiть основу перпендикуляра, опущеного з точки (1, 3, 5) на пряму, по якiй
перетинаються площини 2x+ y + z − 1 = 0, 3x+ y + 2z − 3 = 0.

5. Знайдiть рiвняння сфери, що дотикається площини 3x− 6y − 2z − 2 = 0 в точцi
(2, 1,−1), якщо її радiус дорiвнює 7.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 9

1. Знайдiть параметричнi рiвняння прямої, що проходить через точку (2, 3,−1) i
паралельна прямiй x− 2y − 3z − 3 = 0, 2x+ y − z + 5 = 0.

2. Дано рiвняння площин 2x− y − z + 3 = 0 (1), 4x− 2y − 2z + 5 = 0 (2). Знайдiть
рiвняння площини, паралельної даним площинам, яка НЕ розташована мiж ними
i вiдстоїть вiд площини (1) у два рази далi, нiж вiд площини (2).

3. Доведiть, що три площини 2x − 2y + 3z − 11 = 0, 5x + 6y + 2z − 11 = 0, 6x +
5y − 2z − 11 = 0 перетинаються в точцi. Знайдiть рiвняння площини, проходить
через цю точку i утворює рiвнi кути з прямими, по яким перетинаються кожнi
двi з даних площин.

4. Знайдiть на прямiй x = 2t, y = 3 − t, z = 4 точки, вiддаленi вiд площини
3x− 3y + 4z = 0 на вiдстанi

√
34.

5. Знайдiть рiвняння загального перпендикуляра мимобiжних прямих x = 3+t, y =
−1 + 2t, z = 4 i x− 3y + z = 0, x+ y − z + 4 = 0.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 10

1. Знайдiть рiвняння прямої, що мiстить висоту AH трикутника ABC, якщо
A(−1, 1, 2), B(1, 1, 0), C(2, 6,−2).

2. Знайдiть рiвняння площини, що проходить через точку (−1, 2, 1) паралельно пря-
мiй

x

2
=

y

−3
=

z

−1
i утворює кут 60 градусiв з прямою x = y, z = 0.

3. Знайдiть вiдстань вiд точки (1, 2, 5) до прямої x = t, y = 1− 2t, z = 3 + t.

4. Знайдiть рiвняння сфери, вписаної в пiрамiду, утворену координатними площи-
нами i площиною x+ 2y − 2z + 8 = 0.

5. Дано точки A(5,−3, 2), B(2,−1, 0), C(−1, 2,−2), D(2, 4,−5). Знайдiть рiвняння
загального перпендикуляра прямих AB i CD.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 11

1. Знайдiть рiвняння ортогональної проекцiї прямої x = 1− 2t, y = 3+ t, z = 3t на
площину x− y − z − 5 = 0.

2. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини того двогранного кута, утвореного пло-
щинами x− y + 2z − 1 = 0, 2x− y + z − 3 = 0, якому належить точка (1, 1, 1).

3. Знайдiть рiвняння площини, що проходить через пряму x+4y+z = 0, x−z+4 = 0
i утворює кут 45 градусiв з площиною yOz.

4. Знайдiть вiдстань вiд точки (1, 2, 5) до прямої x+ y − z + 2 = 0, 4x− 3z + 3 = 0.

5. Знайдiть рiвняння прямої, що проходить через точку (2,−1, 0) перпендикулярно
до прямої x = t, y = −1− 3t, z = −1− 2t i перетинає її.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 12

1. Знайдiть рiвняння площини, що проходить через точку (1, 2, 1) i перпендикулярна
площинам x+ 2y − z + 3 = 0, 2x+ y − 2z + 1 = 0.

2. Знайдiть рiвняння прямої, яка лежить у площинi y + 2z = 0 i перетинає прямi
x = 1− t, y = t, z = 4t i x = 2− t, y = 4 + 2t, z = 1.

3. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини того двогранного кута, утвореного пло-
щинами x− 4y+8z− 5 = 0, 2x− y− 2z+7 = 0, якому належить точка (1,−1, 1).

4. Знайдiть найкоротшу вiдстань мiж двома прямими x = 3 + t, y = 1 − t, z =
2 + 2t; x = −t, y = 2 + 3t, z = 3t.

5. Три гранi паралелепiпеда лежать у площинах x−3z+18 = 0, 2x−4y+5z−21 =
0, 6x+y+z−30 = 0, а одна з його вершин A має координати (−1, 3, 1). Знайдiть
рiвняння решти граней паралелепiпеда i його дiагоналi, що проходить через точку
A.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 13

1. Дано рiвняння прямої 2x−y−z−5 = 0, x+y−2z+3 = 0 i площини x−3y+z−1 = 0.
Знайдiть рiвняння ортогональної проекцiї прямої на площину.

2. Дано рiвняння прямої x = 2− t, y = 3+2t, z = −3t i площини 2x+2y−z−5 = 0.
Знайдiть рiвняння прямої, що проходить через точку (5, 1,−2) паралельно данiй
площинi i перетинає дану пряму.

3. Трикутна пiрамiда задана координатами своїх вершин A(1, 1, 0), B(0, 2, 0),
C(0, 0, 0), D(1, 5, 7). Знайдiть рiвняння бiсекторной площини двогранного кута
B(AD)C.

4. Знайдiть лiнiйний кут того двогранного кута мiж площинами x − y + z − 1 =
0, 2x− y + z + 2 = 0, в якому лежить початок координат.

5. Знайдiть найкоротшу вiдстань мiж двома прямими x+ y − z + 1 = 0, x+ y = 0 i
x− 2y + 3z − 6 = 0, 2x− y + 3z − 6 = 0.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 14

1. Знайдiть рiвняння площини, що проходить через точку (1,−2, 3) i перпендику-
лярна площинам 3x+ 2y − z + 3 = 0, 2x+ y − 2z + 1 = 0.

2. Знайдiть рiвняння прямої, симетричної прямiй
x− 2

3
=

y + 1

1
=

z − 2

4
вiдносно

площини 5x− y + z − 4 = 0.

3. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини гострого двогранного кута, утвореного
площинами 3x− 2y − z + 3 = 0, 2x− 3y + z − 5 = 0.

4. У площинi x+ y + z − 10 = 0 знайдiть рiвняння прямої, яка перпендикулярна до
прямої x = 2t, y = 1− t, z = 3 + t i проходить через точку перетину цiєї прямої
з площиною.

5. Знайдiть найкоротшу вiдстань мiж двома прямими x+ 2y − z + 1 = 0, 2x− 3y +
z − 4 = 0 i x+ y + z − 9 = 0, 2x− y − z = 0.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 15

1. Через точку (1,−1, 1) проведiть площину, перпендикулярну до площин x − y +
z − 1 = 0, 2x+ y + z + 1 = 0.

2. Знайдiть рiвняння площини, паралельної площинi 8x+ y−4z+5 = 0 i вiддаленої
вiд точки (1,−2, 0) на вiдстань 2.

3. Дано вершини трикутної пiрамiди A(1, 1,−1), B(4, 2, 3), C(3,−4, 2), D(−3, 0, 1).
Доведiть, що точка з координатами (1, 0, 0) лежить всерединi цiєї пiрамiди.

4. Площина x + y + z = a перетинається площинами y = x i 3x = y. Визначте кут
мiж цими лiнiями перетину.

5. Знайдiть точку, симетричну (4, 3, 10) вiдносно прямої x = 1+ 2t, y = 2+ 4t, z =
3 + 5t.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 16

1. Через точку перетину площин 2x+y−z−2 = 0, x−3y+z+1 = 0, x+y+z−3 =
0 проведiть площину паралельну площинi x + y + 2z = 0, не знаходячи точки
перетину.

2. Розглядається той двогранний кут мiж площинами x−2y+z+3 = 0, x+y+2z =
1, всерединi якого лежить точка (−1, 0, 0). Знайдiть ГМТ, що лежать всерединi
цього кута i вiддалених вiд цих площин вiдповiдно на вiдстанi

√
6 i 2

√
6.

3. Пряма x + y − z = 0, y = x проектується: 1) на площину xOz, 2) на площину
yOz. Визначте кут мiж цими проекцiями.

4. Точка A лежить на прямiй
x− 1

1
=

y − 3

3
=

z + 4

−5
, причому A рiвновiддалена вiд

точки B(0, 1, 1) i вiд площини 2x− y+2z +1 = 0. Знайдiть координати точки A.

5. Знайдiть координати центру сфери, вписаної в пiрамiду, утворену координатними
площинами i площиною 2x+ 3y − 6z − 4 = 0.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 17

1. Через точку (2, 2, 1) проведiть пряму, паралельну площинам x − y − z − 2 =
0, x− y − 2z − 1 = 0.

2. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини того двогранного кута мiж площинами
x− z − 5 = 0, 3x− 5y − 4z = 0, всерединi якого лежить точка (1, 1, 1).

3. Знайдiть кут мiж прямою x+y+3z = 0, x−y−z = 0 i площиною x−y+z+1 = 0.

4. Точка A лежить на прямiй x − y − 3 = 0, 2x + z = 0. вiдстань вiд точки A до
прямої x = y = z дорiвнює

√
6. Знайдiть координати точки A.

5. Знайдiть ГМТ (x, y, z) таких, що об’єм трикутної пiрамiди з вершинами
(x, y, z), (1, 2, 1), (−1, 1, 1), (2, 1, 1) дорiвнює 10.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 18

1. Через точку (1, 1, 2) проведiть площину, паралельну прямим
x+ 1

2
=

y − 1

1
=

z + 1

2
,
x+ 1

1
=

y − 1

2
=

z + 1

1
.

2. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини гострого двогранного кута мiж площина-
ми x− z − 5 = 0, 3x+ 5y + 4z = 0.

3. Знайдiть проекцiю прямої x−y−z = 0, x−5y+z = 10 на площину x+2y+3z = 2
i визначте кут, утворений цiєю проекцiєю з площиною xOy.

4. На осi Oz знайдiть точку, рiвновiддалену вiд площин 12x + 9y − 20z − 19 =
0, 16x− 12y + 15z − 9 = 0.

5. Знайдiть площини, якi ортогонально проектують пряму x− y + 2z + 3 = 0, 2x−
y − z + 1 = 0 на координатнi площини.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 19

1. Через точку (1, 2, 1) проведiть площину, паралельну прямим: x + 2y − z + 1 =
0, x− y + z − 1 = 0 i 2x− y + z = 0, x− y + z = 0.

2. Через вiсь Oz проведiть площину, яка утворює кут 60 градусiв з площиною 2x+
y −

√
5z = 7.

3. На лiнiї перетину площин x + y + z − 2 = 0 i x + 2y − z − 1 = 0 знайдiть точку,
рiвновiддалену вiд площин x+ 2y + z + 1 = 0, x+ 2y + z − 3 = 0.

4. Визначте параметр t так, щоб площини x − y + z = 0, 3x − y − z + 2 = 0, 4x −
y − 2z + t = 0 перетиналися по прямiй.

5. Знайдiть рiвняння площини, яка перпендикулярна площинi z = 0 i проходить
через перпендикуляр, опущений з точки (1,−1, 1) на пряму x = 0, y − z + 1 = 0.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 20

1. Через пряму x− 1 = 0, x + 2y − z − 1 = 0 проведiть площину перпендикулярно
площинi x+ y + z = 0.

2. Знайдiть ортогональну проекцiю точки (2, 1, 1) на площину x+ y + 3z + 5 = 0.

3. Гранi трикутної пiрамiди заданi рiвняннями x+2y−2z+3 = 0, 4x−4y+7z−9 =
0, 8x + 4y + z − 3 = 0, y − z = 0. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини
внутрiшнього двогранного кута мiж першими двома гранями.

4. Через пряму x = y = z проведiть площину, яка утворює кут 45 градусiв з площи-
ною x = y.

5. Через точку (2, 1, 3) проведiть пряму, яка паралельна площинi x + y + z = a i
перетинає пряму x = y, y = 2z.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 21

1. Знайдiть прямi, якi перпендикулярнi прямiй y − z + 1 = 0, x+ 2z = 0 i лежать в
площинi x+ y + z + 1 = 0.

2. Знайдiть ГМТ на площинi xOz, рiвновiддалених вiд площин 2x+y−2z = 3, 3x+
12y − 4z = 26.

3. Знайдiть рiвняння i довжину перпендикуляра, опущеного з точки (0,−1, 1) на
пряму y + 1 = 0, x+ 2z − 7 = 0.

4. Через точку (1, 2,−1) проведiть пряму, що перетинає обидвi прямi:
x− 1

2
=

y + 1

6
=

z + 3

3
,
x− 2

3
=

y

1
=

z + 3

−1
.

5. Знайдiть ортогональну проекцiю точки (2, 3, 1) на пряму x = t−7, y = 2t−2, z =
3t− 2.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 22

1. Через точку перетину площини x + y + z = 2 i прямої 2y = x, z = −1 проведiть
пряму, що лежить у цiй площинi i перпендикулярна до даної прямої.

2. Знайдiть площину, яка дiлить навпiл той двогранний кут мiж площинами x +
2y − z − 1 = 0, x+ 2y + z + 1 = 0, в якому лежить точка (1,−1, 1).

3. Знайдiть вiдстань вiд точки (3,−1, 2) до прямої 2x−y+z−4 = 0, x+y−z+1 = 0.

4. Знайдiть площинi, якi ортогонально проектують пряму x− y + 2z + 3 = 0, 2x−
y − z + 1 = 0 на координатнi площини.

5. Знайдiть рiвняння прямої, яка є ортогональною проекцiєю прямої 2x−y+z−1 =
0, x+ y − z + 1 = 0 на площину x+ 2y − z = 0.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 23

1. Знайдiть площину, що проходить через початок координат i через перпендикуляр,
опущений з точки (1,−1, 0) на пряму x = z + 3, y = −2z − 3.

2. Знайдiть площину в два рази бiльше вiддалену вiд площини x + y − z + 1 = 0,
нiж вiд площини x+ y − z − 1 = 0, i не розташовану мiж ними.

3. Знайдiть бiсектриси кутiв мiж прямими
x− 3

2
=

y + 2

3
=

z − 1

6
,
x− 3

14
=

y + 2

−5
=

z − 1

2
.

4. Знайдiть вiдстань мiж прямими x+y−z−1 = 0, 2x+y−z−2 = 0 i x+2y−z−2 =
0, x+ 2y + 2z + 4 = 0.

5. Знайдiть прямi, якi перетинають прямi: x + y − z − 1 = 0, x − y + z + 1 =
0; 2x− y + z − 1 = 0, x+ y − z + 1 = 0 i паралельнi площини x+ y + z = 0.

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 24

1. Знайдiть площину, в якiй лежать прямi: 2x + 3y − z − 1 = 0, x + y − 3z = 0 i
x+ 5y + 4z − 3 = 0, x+ 2y + 2z − 1 = 0.

2. Знайдiть площину, яка розташована мiж площинами x− 2y+ z− 2 = 0, x− 2y+
z − 6 = 0 i дiлить вiдстань мiж ними у вiдношеннi 1:3.

3. Знайдiть бiсектриси кутiв мiж прямими
x− 1

0
=

y − 2

7
=

z − 3

1
i
x− 1

4
=

y − 2

−5
=

z − 3

3
.

4. Знайдiть рiвняння прямої, що лежить у площинi y + 2z = 0 i перетинає прямi
x = 1− t, y = t, z = 4t i x = 2− t, y = 4 + 2t, z = 1.

5. Знайдiть вiдстань мiж прямими x = y = z i x− 1 = 0, y − 2 = 0.



Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 25

1. Через точку (−1, 2, 1) проведiть пряму, паралельну площинам x − y + z − 2 =
0, x+ y − 2z − 1 = 0.

2. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини гострого двогранного кута, утвореного
площинами 3x− 2y − z + 3 = 0, 2x− 3y + z − 5 = 0.

3. Знайдiть кут мiж прямою x+y+2z = 0, x−2y−z = 0 i площиною x−y+z+1 = 0.

4. Дано рiвняння прямих x = 2 + 4t, y = −1 + t, z = 1 − t i x = −4 + 2t, y =
2− 2t, z = −2− 3t. Доведiть, що прямi мимобiжнi. Знайдiть рiвняння площини,
паралельної цим прямим i однаково вiддаленої вiд них.

5. Знайдiть координати центра сфери радiуса r = 5, вписаного в той тригранний кут,
утворений площинами 3x− 4y+8 = 0, 6x− 2y− 3z+4 = 0, x+2y− 2z− 20 = 0,
якому належить точка (1,−1,−1).

Iндивiдуальне завдання з аналiтичної геометрiї. (Пряма та площина у
просторi)

Варiант № 26

1. Через точку (1, 1,−2) проведiть площину, паралельну прямим
x+ 1

2
=

y − 1

1
=

z + 1

−2
,
x+ 1

1
=

y − 1

2
=

z + 1

−1
.

2. Знайдiть рiвняння бiсекторної площини гострого двогранного кута мiж площина-
ми x− y + 3 = 0, 3x+ 4y + 5z = 0.

3. Доведiть, що прямi x = 1 + 11t, y = −1 − 5t, z = 1 − 7t i 2x + 3y + z + 2 =
0, x−2y+3z = 0 паралельнi i знайдiть рiвняння прямої, що проходить посерединi
мiж ними.

4. Знайдiть радiус i координати центра сфери, що проходить через точку (0, 1, 0) i
дотикається площин x+ y = 0, x− y = 0, x+ y + 4z = 0.

5. Знайдiть рiвняння спiльного перпендикуляра до прямих: x+4z+1 = 0, x−4y+9 =
0 i y = 0, x+ 2z + 4 = 0.


