
Домашнє завдання до заняття 30.09.24

(4.23) Довести, що будь-яка сфера Sε(x) метричного простору (X, ρ) є його
замкненою пiдмножиною (у метричнiй топологiї).

(5.F) Нехай X – топологiчний простiр i A ⊂ X – його замкнена пiдмножина.
Довести, що пiдмножина V ⊂ A замкнена в iндукованiй топологiї A тодi
й тiльки тодi, коли вона замкнена у X .

(5.G) Нехай (X,Ω) – топологiчний простiр i X ⊃ A ⊃ B. Позначимо топо-
логiю, що iндукована на пiдмножинi A ⊂ X топологiєю Ω, через ΩA,
топологiю що iндукована на пiдмножинi B ⊂ A топологiєю ΩA, через
(ΩA)B, i топологiю що iндукована на пiдмножинi B ⊂ X топологiєю Ω,
через ΩB. Довести, що (ΩA)B = ΩB.

Додатковi задачi (не оцiнюються)

(4.Mx) Вiдстанню Хаусдорфа мiж обмеженими пiдмножинами A i B метричного
простору (X, ρ) зветься

dρ(A,B) := max

{
sup
a∈A

ρ(a,B), sup
b∈B

ρ(b, A)

}
,

де вiдстанi вiд точок до множин ρ(a,B) i ρ(b, A) визначенi як у задачi
4.L. Довести, що ця вiдстань задовольняє властивостям симетричностi
та нерiвностi трикутника з означення метрики.

(4.Nx) Довести що вiдстань Хаусдорфа є метрикою на множинi обмежених за-
мкнених пiдмножин метричного простору (тут може знадобитися резуль-
тат задачi 4.L).

(5.7) Нехай (X, ρ) – метричний простiр i A ⊂ X. Довести, що метрична топо-
логiя (A, ρ|A×A) збiгається з топологiєю, що iндукована на A метричною
топологiєю (X, ρ).


