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Àáñîëþòíî çáiæíi ðÿäè â ëîêàëüíî îïóêëèõ ïðîñòîðàõ

Îçíà÷åííÿ ñåêâåíöiéíî¨ ïîâíîòè.

(íà äîøöi)

Îçíà÷åííÿ çáiæíîãî ðÿäó. Âëàñòèâîñòi.

(íà äîøöi)

Ðÿä
∑∞

k=1 xk â ëîêàëüíî îïóêëîìó ïðîñòîði X íàçèâà¹òüñÿ àá-

ñîëþòíî çáiæíèì, ÿêùî
∑∞

k=1 p(xk ) < ∞ äëÿ äîâiëüíî¨ íåïå-

ðåðâíî¨ íàïiâíîðìè p íà X .

Òâåðäæåííÿ. Â ñåêâåíöiéíî ïîâíîìó ëîêàëüíî îïóêëîìó ïðî-

ñòîði áóäü-ÿêèé àáñîëþòíî çáiæíèé ðÿä çáiãà¹òüñÿ.

Äîâåäåííÿ. (íà äîøöi)
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Äâi ëåìè

Ëåìà 1. Íåõàé X � òîïîëîãi÷íèé âåêòîðíèé ïðîñòið, Y ⊂ X
� çàìêíåíèé ïiäïðîñòið ñêií÷åííî¨ êîâèìiðíîñòi. Òîäi, ÿêùî

ôóíêöiîíàë f ∈ X ′ ðîçðèâíèé, òî îáìåæåííÿ ôóíêöiîíàëà f
íà Y òàêîæ ðîçðèâíå.

Äîâåäåííÿ. Âèêîðèñòà¹ìî âëàñòèâîñòi ôàêòîð-ïðîñòîðó òîïî-

ëîãi÷íîãî âåêòîðíîãî ïðîñòîðó. Ïðèïóñòèìî, ùî îáìåæåííÿ

ôóíêöiîíàëà f íà Y íåïåðåðâíå. Òîäi Ỹ = Y ∩ Ker f � çàìêíå-
íèé ïiäïðîñòið ñêií÷åííî¨ êîâèìiðíîñòi. Çàäàìî íà X/Ỹ ôóí-

êöiîíàë f̃ çà òàêèì ïðàâèëîì f̃ (qx) = f (x), äå q : X → X/Ỹ �

ôàêòîð-âiäîáðàæåííÿ. Çà îçíà÷åííÿì êîâèìiðíîñòi, ôàêòîð-

ïðîñòið X/Ỹ ñêií÷åííîâèìiðíèé, à öå îçíà÷à¹, ùî ôóíêöiîíàë

f̃ íåïåðåðâíèé íà X/Ỹ . Îòæå, f íåïåðåðâíèé ÿê êîìïîçèöiÿ

ôóíêöiîíàëà f̃ i ôàêòîð-âiäîáðàæåííÿ. 2
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Äâi ëåìè

Ëåìà 2. Íåõàé X � òîïîëîãi÷íèé âåêòîðíèé ïðîñòið, f ∈ X ′ �
ðîçðèâíèé ôóíêöiîíàë. Òîäi äëÿ äîâiëüíîãî ñêàëÿðà a ãiïåð-

ïëîùèíà f=a = {x ∈ X : f (x) = a} ùiëüíà â X .

Äîâåäåííÿ. Ùiëüíiñòü ÿäðà ôóíêöiîíàëà f ìè çíà¹ìî. Ãiïåð-

ïëîùèíà f=a îòðèìó¹òüñÿ ç Ker f ïàðàëåëüíèì ïåðåíåñåííÿì

íà äîâiëüíèé ôiêñîâàíèé âåêòîð y ∈ f=a. 2
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Iíòåðïîëÿöiéíà òåîðåìà Àéäåëüãàéòà (ôîðìóëþâàííÿ)

Òåîðåìà. Íåõàé X � ñåêâåíöiéíî ïîâíèé ëîêàëüíèé îïóêëèé

ïðîñòið ç òîïîëîãi¹þ, ÿêà çàäà¹òüñÿ ïîñëiäîâíiñòþ íàïiâíîðì

p1 6 p2 6 p3 6 . . . .

Äàëi, íåõàé ïîñëiäîâíiñòü ëiíiéíèõ ôóíêöiîíàëiâ fn ∈ X ∗ ìà¹
òàêó âëàñòèâiñòü: äëÿ äîâiëüíîãî n ∈ N ôóíêöiîíàë fn ðîç-

ðèâíèé âiäíîñíî pn (òîáòî ðîçðèâíèé â òîïîëîãi¨, ïîðîäæåíié

îäíi¹þ íàïiâíîðìîþ pn), àëå íåïåðåðâíèé âiäíîñíî pn+1 i, âiä-

ïîâiäíî, íåïåðåðâíèé âiäíîñíî âñiõ pk ç k > n. Òîäi äëÿ äî-

âiëüíî¨ ïîñëiäîâíîñòi ñêàëÿðiâ an iñíó¹ òàêèé åëåìåíò x ∈ X ,

ùî fn(x) = an, n = 1,2, . . ..
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Iíòåðïîëÿöiéíà òåîðåìà Àéäåëüãàéòà (ôîðìóëþâàííÿ)

Çàñòîñóâàííÿ - íà äîøöi.
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