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1. Íàâåñòè ïðèêëàä ïîñëiäîâíîñòi ôóíêöiîíàëiâ fn íà ïðîñòîði `2 ïîòî÷êîâî çáiæíî¨ äî äå-

ÿêîãî ôóíêöiîíàëà f i òàêî¨, ùî limn→∞ ‖fn − f‖ 6= 0. ×è ìîæå ïðè öüîìó âèêîíóâàòèñÿ

äîäàòêîâà óìîâà limn→∞ ‖fn‖ = ‖f‖?
2. Ó ïðîñòîði X = C[0, 1] ðîçãëÿíóòè ïiäìíîæèíó Y âñiõ åëåìåíòiâ y ∈ C[0, 1] äëÿ ÿêèõ∫ 1

0
y(t)dt = 0. Äîâåñòè, ùî Y � öå çàìêíåíèé ëiíiéíèé ïiäïðîñòið. ×îìó äîðiâíþ¹ dim(X/Y )?

Äëÿ åëåìåíòà x ∈ C[0, 1], x(t) = t, îá÷èñëèòè ‖[x]‖.
3. Äëÿ äàíîãî ïåðåòâîðåííÿ T : X → Y ïåðåâiðèòè, ùî T � íåïåðåðâíèé ëiíiéíèé îïåðàòîð òà

ç'ÿñóâàòè, ÷è áóäå T ií'¹êòèâíèì, ñþð'¹êòèâíèì, ái¹êòèâíèì, îáìåæåíèì çíèçó. X = Y = c0,

T ((a1, a2, . . .)) =
(
a1,

a2
2
,
a3
3
, . . .

)
.

×è áóäå â öüîãî îïåðàòîðà çàìêíåíèé îáðàç? Âèïèñàòè äiþ îïåðàòîðà T ∗ : Y ∗ → X∗.
4. Íåõàé Y � ïiäïðîñòið â `1, ùî ñêëàäà¹òüñÿ ç âåêòîðiâ âèãëÿäó y = (y1, y2, . . .) òàêèõ, ùî
çàäîâîëüíÿþòü óìîâó

∑∞
n=1 yn = 0. Ïîáóäóâàòè â Y áàçèñ Øàóäåðà.


